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一、【解】 

令 S為此 10個字母所有可能排列所形成的集合，而 1A表示字母 A連續， 2A 表

示字母 I連續，因此題意即為求 1 2A A 。 

因為此 10個有重複的字母，因此可視為不盡相異物的情形，則
10!

2!2!
S  。 而

1A表示字母 A 連續，故可將所有字母 A 放在一起，並且視為一個體，再與剩

下來的 8個字母一起排列，所以 1

9!

2!
A  。同理， 2

9!

2!
A  。 

而 1 2A A 表示兩類字母 A與 I分別連續，因此亦將此兩類字母視為兩個體，再

與剩下的 6個字母一起排列，所以其排列數為 1 2 8!A A  。 

由排容原理 
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二、【解】 

令 1n nS a a    因此 1n na S  . 
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三、【解】 

設
na 表示在 n次投擲中不連續出現兩次正面的機率，明顯地，

1 2

3
1,  

4
a a  ， 

    若 2n  ，有兩種情形： 

如果第一次為反面，則其餘的 1n 次投擲中不連續出現兩次正面的機率為

1na  ，而如果第一次為正面，即第二次必為反面，所以之後的 2n 次投擲中不

連續出現兩次正面的機率為 2na  ，因此 
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1 1
,    2

2 4
n n na a a n     

    將此遞迴關係式兩邊同乘 2n，即可得到  
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1 22 2 2n n n

n n na a a 
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    對於每個 n，設 2n

n nb a ，則得 

                    1 2n n nb b b    

此即為費伯那西數列的遞迴關係式。因此， 
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四、【解】 

設 ( , , )c x y z ，於是 

   O A O B O B O C O C O A     且 1OC   

即  
3 3 4

5 5 5
x y x  , 且 2 2 2 1x y z    
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五、【解】 

考慮二項式定理 
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將 x i 代入(4)，右式為 
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利用生二項式展開，左式為 
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