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九十七學年度高屏區 

高級中學數學及自然科能力競賽 

數學科筆試(二)【參考解答】 

 

問題一：試求方程式 2loglogloglog 2442  xx 之實數解。 

【解】： 

因為 
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x   所以 1loglogloglog 2242  xx  
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    令 xy 22 loglog  則 2
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y   所以 2y , 因此 16x 。 

 

問題二：已知 0x y z   且 2 2 2 2,x y z    試求 444 zyx  的值. 

【解】： 

因為 4)(2)( 2222224442222  zyzxyxzyxzyx  

所以 )(24 222222444 zyzxyxzyx    

又 2222222222222 )(2)( zxzyyxzyxxyzzxzyyxxzyzxy   

且 )(2)(0 2222 xzyzxyzyxzyx    

因此 ,1 xzyzxy 所以 1222222  zxzyyx  

所以 224444  zyx  

    

問題三： ABC 中， AB AC ,且 108 ,A    

試求
BC

AB
之比值。   

【解】 令 , ,AB AC a BC b   在BC上取二點 ,D E ,使得
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問題四：設方程式 2 2 2( 2) ( 4 3) (6 2) 0m x m m x m         有實根，且此二根的立

方和為 0，試求 m 值。 

【解】： 

設 ,a b 為方程式的二根， 

則 3 3 3 3 30  ( )     0a b a b b a b a b           或  

若 2m  ，則 22 0x   （不合） 

若 2m  ，則 
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（二根之和為零）

或

 

若 1m  ，則方程式為 2 4 0x   （無實根，不合） 

若 3m  ，則方程式為 2 52 0x   ， 52x    

所以 3m  。 

 

 

問題五：在直角三角形 ABC 中， 90 ,C   且其三個角 A、B、C之對應邊長分別

為 a、b、 c，試求cos(2 )A B 。 

【解】：
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